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Prawda: pomiedzy dyskwotacja i kompozycyjnoScia.

Pierwsza polowa dwudziestego wieku przyniosta gwaltowny rozwdj logiki formalnej. Wspdlnym wysit-
kiem filozoféw i matematykéw osiagnigto znaczacy postep w wyjasnieniu wielu istotnych pojec filozoficznych.
Naukowcom udato si¢ przedstawi¢ matematyczne modele takich pojeC jak jezyk formalny, dowodliwosé i ob-
liczalnos¢. Okazalo sig, ze pojecia te da si¢ zdefiniowad w sposob syntaktyczny, tzn. odwotujac si¢ jedynie
do ksztaltu symboli. Z drugiej strony, badania te czgsto motywowane byty odkryciem paradokséw pochodze-
nia czysto semantycznego: naiwne proby formalizacji takich poje¢ jak definiowalnosé, znaczenie czy zbior
obiektow posiadajqcych pewnq witasnos¢ okazaty sig prowadzi¢ do sprzecznosci (na co wskazywaty paradoksy
Richarda, Grellinga—Nelsona, czy Russella). Podobnie byto z pojgciem stanowiacym gtéwny przedmiot badan
w ramach naszego projektu: pojeciem prawdy.

Wydaje sig, ze nasze najbardziej podstawowe intuicje dotyczace pojecia prawdy wyrazone sa przez zdania
postaci ,,,,A” jest prawdziwe wtedy i tylko wtedy, gdy A”, gdzie A jest pewnym zdaniem, a ,,A” oznacza na-
zw¢ tego zdania. Zdania te nazywane sa T—réwnowaznosSciami, a caly ich zbidr: schematem dyskwotacyjnym.
Jako calo$é, wyraza on, ze jezykowa rolg wyrazenia ,,jest prawdziwe” mozna opisaé w wyjatkowo prosty spo-
s6b jako odwracanie operacji brania w cudzystoéw, czyli odcudzystowianie (dyskwotacje). Na mocy stynnego
twierdzenia Tarskiego (bazujacego na wczesniejszych wynikach Goédla), jesli pozwolimy na to by w powyz-
szym schemacie zdanie A zawierato wyrazenie ,,jest prawdziwe”, to otrzymamy sprzeczny zbiér zdan. Dowéd
opiera si¢ na formalizacji znanego od starozytnosci paradoksu ktamcy: rozwazamy zdanie A wyrazajace ,,,,A”
nie jest prawdziwe”. Stosujac T-réwnowazno$¢ dla A, otrzymujemy wniosek, ze ,,A” jest prawdziwe wtedy i
tylko wtedy, gdy ,,A” nie jest prawdziwe. Otrzymana sprzeczno$¢ pozwala wywnioskowac stynne twierdzenie
Tarskiego o niedefiniowalnosci prawdy.

Rozumowanie prowadzace do sprzecznosci mozna zablokowaé zabraniajac by wyrazenie ,,jest prawdziwe”’
bylo stosowane do zdan, w ktérych to wyrazenie wystepuje (takim zdaniem jest chociazby rozwazane powyzej
A). Co wiecej, jak wykazat Tarski, w takiej sytuacji mozna wrecz, dla danego jezyka ¢ zdefiniowac pojecie
jest zdaniem prawdziwym jezyka ¢ w taki sposob by wszystkie T-réwnowaznosci dla zdan jezyka ¢
wynikaty z podanej definicji. Nie jest to oczywisty wynik, gdyz w sktad schematu dyskwotacyjnego dla jezyka
_# wchodzi nieskoriczenie wiele zdaf, ktére sa formalnie od siebie niezalezne (tzn. zadne z nich nie wynika
z pozostatych). Sposobem na uzyskanie nieskoriczenie wielu T-réwnowazno$ci za pomocg skoficzenie wielu
warunk6w, bylo zastosowanie regut kompozycyjnych dla jezyka _Z . Reguty te podaja instrukcje okreSlajace jak
prawdziwo$¢ zdan zlozonych zalezy od prawdziwosci zdan sktadowych. Na przyktad, jesli ¢ to (fragment)
jezyka polskiego, to warunek kompozycyjny dla spdjnika ,,oraz” mozna opisaé

Dla dowolnych zdan ¢ i y, zdanie ,,¢ oraz Yy jest prawdziwe wtedy i tylko wtedy, gdy ¢ jest prawdziwe oraz
Y jest prawdziwe.

Juz Tarski zauwazyl, ze skoriczenie wiele takich warunkéw (podanych dla spdjnikéw i kwantyfikatoréw jezyka
_#) ma znacznie wigksza site wyrazu niz zbiér T-réwnowaznosci (dla jezyka _#). W szczegdlnosci warunki
te pozwalaja wywnioskowac, ze prawdziwos¢ zdan jest zachowywana przez dowody formalne. Sam schemat
dyskwotacyjny dla jezyka ¢ jest zbyt staby by udowodni¢ takie zdanie og6lne. We wspoétczesne;j literaturze
filozoficznej jest to jeden z powazniejszych argumentdw na rzecz niezupetnosci samych T—réwnowaznosci jako
formalnej podstawy dla pojecia prawdy.

W ramach naszego projektu zajmujemy si¢ badaniem relacji pomigdzy dwoma powyzszymi zasadami dla
pojecia prawdy: schematem dyskwotacyjnym i warunkami kompozycyjnymi. W szczegdlnosci staramy sig¢
zrozumieé, czy T-ré6wnowaznosci, cho¢ formalnie zbyt stabe by udowodnié kompozycyjnosé pojecia prawdy,
moga stanowié podstawe dla warunkéw kompozycyjnych. Podstawowa filozoficzna motywacja jest dla nas
dyskwotacjonizm, czyli stanowisko gloszace, ze schemat dyskwotacyjny wyraza juz wszystkie istotne wtasnosci
pojecia prawdy. Ponadto staramy si¢ ustali¢ czy kompozycyjnos¢ jest konieczna do wywnioskowania schematu
dyskwotacyjnego za pomoca skoficzenie wielu warunkéw. Badamy takze uogdlnienia twierdzenia Tarskiego o
niedefiniowalnosci pojgcia prawdy, zastepujac definiowalnos¢ stabszym warunkiem interpretowalnosci.

Powyzsze zagadnienia badane sa przy uzyciu metod formalnych aksjomatycznych teorii prawdy. Jest to
poddziedzina logiki formalnej, ktéra jak do tej pory dostarczyla wielu istotnych informacji na temat wlasnosci
formalnych pojgcia prawdy, w szczegdélnosci tego, ktére uktady zasad dla tego pojecia sa niesprzeczne. Kazde
z powyzszych pytan posiada kilka bardzo naturalnych odpowiednikéw w postaci probleméw czysto matema-
tycznych, ktére bedziemy chcieli rozwiazac. Rezultaty formalne pomoga z kolei testowaé nasze filozoficzne
intuicje 1 pozwolg formutowaé nowe hipotezy badawcze. Samo uzyskanie tych rezultatéw, w postaci twier-
dzeri matematycznych, bedzie juz bardzo istotnym wkiadem projektu. Ponadto liczymy, ze pozwola one na
rozjasnienie naszych intuicji dotyczacych jednego z wazniejszych poje¢ filozoficznych.



